


و تا یی 


(SEQUENCES AND SERIES) 





٭ طبعى اعداد» انسانی جذبات کی پیداوارہیں۔01:101:111100 هه 


1 تارف 
رای میس لف اترک يتك ای ط رح استمال ہوا ہے بارعا مر ہی میں ۔ 
جب تم ہے گے ہی ںک اشا کا وع ایک نو ات میں ركم گیا سے نو عا م ور ترا 
مطلب وا ےک روص ایک نا انداز ٹیش این رح رکھا کر ےک چیا نا جوا لا 
عدردہ دوس آعر یراع رواو ر ویر ددشب ر٥‏ عثال کےطور پرانمانوں ما میا یآبادی 
لف اقات پر ایک تا تسه ہیک ثبل تيع کی کی »پمال سے زیادہ 
کے لئ ایک و ات نان ع _اشياءك تلق مول میں ای ںاو اتر ل واخ مول ہیں۔ 
2 ات ببت ہے انان علقو كا رکوک یں اتمم کر وار(اطلاق )ا داہن بل - 
ارات ایک خاش بترن ( ہو نے ) کے حاب سے(زم۱) كا مكل ہیں 





فو کی 


)1175-1250( 


رتس نا تام یل كلال میں حال لصا عد(7 (Arithmetic Progression A.‏ 
بابك كان ڑھاے۔اں و ۸.۳(۰) پراورزیادەبات چت ا کے ملاو وء حرا (Arithmetic Mean lûs‏ 
.۸ء جب و مرق درعيات (1/1.© G.MusI A.M<(Geometric Mean‏ يل تعلقات» لكا ناه ص اعراد کے اركاك 1 
ص سل بلق اعداد کے و ا ركان کے ہم ربعو لكا جوز ببق اعداد کے «ارکان کر Cubes)‏ کا جو ڑکا بھی مال 
رسك 


6 رای 

3 لوا رات (Sequences)‏ 
مزاول بكو رک نا جا سج : 

ان تيه ایک بتكا فرق 30 سال ہے۔ یم سے يركب ایا ےکا کے بذ ركو ںکی تح راومعلوم کے ہن یس مال پاپ » 
دادادادئاء برداداب دادکی ویر ەشال ہیں ویر دورد اور و ولگ تن کلف ب00 3سال ست زيإدهمو- 
يهال ی ككل تیراو 277 = 10 
ب قد مسرل .......اوردسو ں بط ول ل ....... ,32 ,16 ,2,4,8 اور 1024 مب بل مھ ر کے 
الاو وا تر کیت ول - 

گا تار مار نع مك فو ری ہک تم 10 ود ے یمم کے تلف اقرام ليت بل -ا سل میس تسيل ,3.3 1 
a‏ 3 3 وه ل ہدتنے ا مکی اكات ہنا ے جل توا ع لكلف وا نع ہے 
وال اعداد ارکا نکہلاتے نول - تم نوا کے اركالن کو ...“ب ...8,3,3 ے اہ رکرتے ہیں۔ زر و شت 
0 لك ایا مہ تا میں 0 رن ۳ جل لاک عزد ے اور ہے وھ سے ظامركيا جات ے۔ 77 
وا كاعام رن تباجا تا سب 
اس لآ پااچ داو کے لوگوں سكل انك ركان جاو رد لے ہے ہیں می ل : 

4- و2 ,... ,5 = a, =2, < 4 a,‏ 
ا ی رب کا جارخا جح قم تک شال بل 
نے Gl‏ 

ودف ائر ل میں ارکا نکی تراج رود ہو ر ودلا كبلالى _ب_مال کے طور بآ باواجدادکی ان ایک محر ود ا بای 
ےکیونکہاس یس 10 ارکان ہیں( ای کک ر ود م) 

ایک ات اس ونت لا محدود الا گی ے جب پر ووتو اتر نہ هو_مشال کےطور پر لگا ار نار یقت ی فا تر جواومردي كبا 
ہے مودقو ات ہکہلا نا ےہ لاجر وواا کی طرح کہ نتم نیس ہوتا ۔ بھی بھی اس ط رح کے اصو كو ان کی کن ہوتا ے جو 
ات کےا رک ویرک فا رو ل ےکی کل میں دکھا ے ۔ ای کے ے جف کی اعدادکی ...2,6 و جع - 

8,6 ٦ ره‎ < 4 2 


٣×س‏ 2۱ 
4 - 8 - رو 6-3 - ره 


4 - 48 = ريه 23 = 46 = بيه 


درالم يرد کت لاس ناتك "اج راو 2 = ۵ء جہاں+ ایک بھی عرو ےی یکاہ اکتا ےا ی‌طرن 
ان ی عراوك تات ,1,3,5 کی 0۳ رکون رمو 20-1 = ,8 جهال الق عددے سےا ہرکیاجاتاے۔ 
صورت حال یں اعدادكا طها رال سكطوري ...3,5,8 ,1,2, 1کو خا مود ( یرن )بل موتا ےک نت ات کو 
متو اتر رشت سے کال جانا ےج ا كددياكها >- 
|= ره ,2 
a, =a, +a,‏ 
2< ور 2+ Na‏ 
Fibonacci sequence 2li‏ کہاجا تا ے۔ 
فرراعراد,...,0089(2,3,5,7 (Primes‏ نات بی تم نے الا ےک 0" مفردعدد کے ككولى فا رمو لش سے اس 
رر کی فو ات ورف :الى ر لے جما اس سے۔ 
ہر 0۹۰ سج كال کے ا رکا ن کی نماض فازمو_ ےکی رس ہے یں گے۔ ھا لامک ييل 
ای اظ ری سکع کی امیر ے ایک اصول سل کے ذر وہ ارکان ...,9 81:92:83٠٠...‏ کول نار پیر کیا جائے۔ 


(Series) لی‎ 9.3 


ا دوو ووقوية: ایک وق مول زات سب تب ووعبارت ...+ a, + aR 39, ... a,‏ اک 
بلاق سب N‏ تسین و توا یرود 
7 سر تا رر Compa‏ میس طلا برل 7 ل سے کم (Sigma‏ ظا ے 
ہیں اور ال 2 (مصعنو) ال Gree‏ 7ف کا مطلب سے مم ما نس اح 


+a, +... 9‏ و9 + a,‏ کی 2( مسق ریا ءانا - 
1ت 


را 10 استعال کی جا لی سح لو ا كا مطلب ے دکھا یا ہوا جوز (ہد:50) ت ا كما سكا انا جوز شال کےطور پر 
7 ایک ی رور ی سے یس میں جار ارکان إل - جب ہم ایک و تمل (۵ :0 سک یکا جوز مااتعال 
کرت ون -جا رامطلب ہوتاے اركا نکاجوڑ ءال یکا جوڑ6 1 ے۔ 

اب ام لول ور ی گے۔ 
شل 1 ند یل برای ات ات > تن ارکا نات جک ز ری سے وا ىك ہیں۔ 


(i) a - 20+52 ۵(‏ - ره 





کل () يبال 5+ 2n.‏ 2ه 

3 1 رسكتت يبل حا »وتاب 
1ھ بج ,9= رھ ,5-7+(20 - و 
3- 1 


9 (11) 





1-5 
0 = جج و9٥‏ 77 4 
اب 1 1 

اال سك يمد مان اران << - اورسفر0ا ول 
ال 2 نوا (ص+3)(م-2-1()2) = a,‏ کاوووال‌رکن ہوگا؟ 
n=20‏ کت یں اکل موتا سے 

(20-1()2-20()3+20) = وره 

- 195)-18(×)23( - -6 


ال 3 ان ونر« یک ظز E Define‏ ب 


ہو کو ]م 


for 2‏ 2+ ,ے٥‏ ح a =l,a,‏ 
لے بای اركان کا لیے اوراس نمطا بق سدق بنا یے۔ 
كل جمادرے یا ٤ے‏ 


ود < 2 +3 < 2+ رو ع< رو ر3< +21 2+ روك ره dl,‏ 
GG 7 29‏ +25 ۲2+ 9 ك ,2 


ال ےا2 کے يج پا ارکان1,3,5,7اود9ہیں۔اس سمط لق سل ... بوبربوبوب را 


شق 6 کک و اترات کے يمل 5 ا رکا ن مومع نکی ۳ رال رع ہیں۔ 
n‏ 











a, =n(n +2) .1‏ 2 --ح a‏ 
n +1‏ 
21-3 
a = 2۳‏ 4 = 
3 0 
2 
ad, = 0 6 e (17 5‏ 
من 1077 واترات میں دکھاۓ کے ا رکا ن معلوم تنكل ۳ رن 
2 
n‏ 
7 بية or 7 .8 a, = 40 -3; a,‏ ,3 
ا ام 2 
۱ وو) 8 '-ط 1- 10. و ۸-۲-7 
١ 5‏ 2 20 1+3 
م1311 رات يكل ياج ركان معلو اوران ےہ ابن کی موم سے 
all n >1 .1‏ ممر2 + ,30 - a,‏ ,3= ہو ل 002 6-۱ = سات حون 
n‏ 


6 = يھ‎ =2, a, “2٥ب‎ -1. 7 < 2 .13 


14. = ,8 =1 اور 2 < رم8 +رےمة ح ره 


اب 
Nn = 1,2,3,4,5‏ ۸۱0۲ 5 


n 


0 ريضى 
9.6 حال لصاعر (۸.7۰) (Arithmatic Progrssion)‏ 
مضه رذن رف رضولول اورخ ا یوک عاد ہر نے ہیں - 
وا میں ا وس وت ور و ال وقت حا ى ت اتر یا خا ى تما عد کہا ےکی اکر =a, +d neN,‏ بر ہو 
8۰ بلا رگ ہلا ےکا او رشعل رگن ۱۵ ۸۵.۳ کا يلال فر قبلا 6 
۸.۳ اق ا کل میس )و کے ہیں جن لكا يبلا ران داد ریسا ں فرج ... a,a+d,a+2  ,‏ 
تب ۸۰۳ کا (Are) n"‏ = 
جھم .۸ کی لإ ىتصوصيا تك قر نکر کے ہیں۔ 
(i)‏ .> مركن میں ای ستل اورم )کر لياح ےو ا وا ےکی اف . لہ وگی۔ 
(زز) اگ رای لوط هک رو اتر کھنا ا جا کے باو نے وا کی الك .حرمو _ 
(iii)‏ ار ۸.۳ > بر ناوات تع لے ضر كي نالو مت توا کی ايك .حر موک _ 
(::) ا۔۸ برك نكوايل ني ستل ے اتب وا بھی ایک . ۸ موی - 
يبال م ذ یس تی ها رکا ا تال جیا ی تصاع رخ کر میں گے۔ 
يبل ركن-و» آخرییءرکن۔ا يمال ذر1 ادا نکی تعرار-ه 
تب ۸.۳ ےہا رک نک جور ہ5 


ان ارد ...., 20 8,۵۱ کوایک ,۸۰۳ تب 
|1۳ - )+ 26 = ,5 (اور) l=a+(n-1)d‏ 
کیال کے میں 4+1[ = ۰7 
تم اب پم ول بكو ركس ہیں۔ 
شل 4 هش ورک چا هل تست 


ابا لے a, = a+(m-1)d =n‏ رتا 


زی سا 221 


اور 0 = a, = a+(n—-1)d‏ ...)2( 
(1)اور(م) لو لذ بيب لحا کل ہوتاے 
,77-1 ے آپ(ور - ) )1 _ d=‏ ...(3) 
اور 1- 11 + 11 < م6 ...)4( 
اں لے 10-م) + ه = a,‏ 
م مر + - ([-)(1- )+ 7-1 + - 
ارالك ام رلن م 9+۷ 
1 7 1 لم ا 
مال 5 اراد۳. نك “بر ارکا نک جوز 1(0- 0+ 45 سے جہاں طاور کل ہیں فو ییا فر معلوم 
ص ان ف14 وی ۸.٢‏ ے۔ 
س 31+8 0 2007-10 a, j + a, =P‏ سوه a +a,‏ = ,5 
77+15 


ال لے P,S, =a, +a, = 2P+Q‏ = مت رد 

جاک ۲+۵ < ج- رجہ ره 

انك يسالفرن © = ۳ -(۳+0۵) = ,ه - ہو = 4 

ال 6 دوحمالى تصاعد کے « اركا نكا ج (15+ 7): (8 + 3) كنتت ين ے۔ان کے بارمو میں ارکا نکی 
پریعم جور 

3 مان عت و و اود رd dı,‏ دو يكيل اركان اور یسال فر دياك تب يحل اور دوس رے خا ى تصاعد کے دب 


مو ے عالات سمط إل ماد يال سے 


APE 5 377 + 8‏ ودارکا نکاجوڑ 
5 ,77 دوس کی ۸.۳ کے ہوا رکا نک جور 





2 رگ 





n 
۔_ ۴-10 24] 2 يبل ۸.۳ 126وا رک‎ 5 ۱ 
[ي0-1(4) + 20 ] و دوس کی 7 ۸ 126 وال رگن‎ 77 1-15 


20, +)0-1( _ 37+ 8 
(۰ 2a, +(n-1)d, +15 ۱ 





یی م۸ ک3دداں ین 114+ _ 


اب 


دوس کی .۸ 126 وال ركان 114+ يه 7 
ر×3 ,220+ 2a,‏ 13 
729+15 ,220+ م2 ,2-23 ساوات (1) ل دكي 
رك 7- N‏ 
16 1۵+ وه 16 
اس لگ ملو يندت 7:16--- 


ال 7 ۲وی پیل سا 11 دل -3,00,000 رو اورات اكه 19 سالكك کے -2-/10,000 رو 
سالات بک ہوئی رم هنت د20۰ سال کل شش رفص کرک 
ص يبال ہمارے يال ایک ۸.۶ ےنیس میں ۰2<3,00,000 4-10,000 و20« ب 
جور والا فارمولا اتتا لر نے متا ے 
000 ,000 ,79 = (10)790000= 10000 19+ 90000 1 < ور 
اس مل ج1 و لو20سال کے1 ش‌گل- /79,00,000 رون 


9.4.1 حال درمیان ne»)‏ +1 8171111 )دواع اد اود اد گے ہیں تمان کے یچ لایر 
ال ہیں ت کہ ,6,۸ ایک ۸.۴ وجا ةا لطر عرد ۸ اعدادہ اور ط کا حال درمیانہ(۸.3)ے۔۔ ا لس میں 
کر ہمارے يال سے 


a+b 





A-a=b-A, ie A= 


و انز اور 223 


۱ . 0+ 
JA.M‏ وضا حت دواع رادم اور دک درمیا ال ط رع یکر علة ب ںک ییا نكا درمیای عرو ےن - 5 
مثال کے مور پردواعراد4اور ۸۰۷۲6۱6 0 ے۔ائس رب م سل ايم A.‏ 10,16 ,4 ے10 کوه‌اوری سك 
درمیالن دوا دو ےز اوہ اعراوژال سک سنا جا توا للم .ین جا ۳2و کح ےک دواعراد8 اور 12ء 4اور16 کے 
درمیان ذا نے جا کے ںا کا و ات 4,8,12,16ا یک۸.7 من جاے۔- 


اورز يده عا م طور ہدے ہو شت دواعرادي اورم کے درسیان آم عن عت جا 


A.۴ 


أن گے ن۸ ,... , بش ,ر۸ ,۸ جو اور کے دران ود اعراد میں جاک وي لل ...ب لل .۸2 ,8,۸ اک 


ہیں اعراوڑال کے ہیں او رجا نو اتر ارک 


۲ء ۔ 
ا “)نے 4) 35 b= a+ [(n+2)-1]d‏ 
-6 
7+1 1 
ال رک ادر ط کے درمیان ۸( اعرادذ یل طط رح ے ہیں 
رم 
7+1 





نال عل + هم 





٥مک‏ ہے وای ر۸ 


71 +1 
A, at ۳ 
n +1 
A, e 
71 +1 


شال8 3اور24 > درمیان 6 اعراد نات و از ایک ۸و 


“ل مان ے3 اور 24 کےدرمیان چراعراد Ar A; Aj, A,,A;‏ اور Aç‏ ہیں الہ 


4 ربا 
As AAAs, A24‏ رن نب غال 3 ضوع 221( 5 < ررے۔ 


24 - 3+ (8-1)d,sothat 4-3 سك‎ 


A SGA EI; دن کس ۸ر‎ 253931-23-90 
A < +30 <3 4+33 < 124 A, < 0+40 23+ 43 < 155 
A. 3ے 60 + < م۸ 16 < 3+53 < 6+50 د‎ +603 2 0۰ 


ال‌طرج 3اور 24 ےو رمان 6اعراد6 »21911861541269 بل - 


9.27 
١ 1‏ کک کے طاق اعرادكا چو ڑ عاو م کے _ 
2 0 اور 1000 کے درمیا نآ نے وانےا یھی اعرادکا جو علو مسي جو 5 كشع ف ہوں _ 
3 ایک .۸ ل يبلا ران 2 > اور يك 5 ارکا نكا جوف اكه يرع اکان کے جو ڑکا ایک چوا ے قدص ةك 
سوال رق (112-)-- 


11 5 ۰ 
4. اف AP‏ . و 6۰س کے اركا نکی ضرورت ےت کج 25 ہوجا نے ؟ 


, 1 1 1 
۳ يك دیس اکر "مر رک ہواور 9۳ رنه مت رید 20 ارکا نکاجوڑ (1 + ۳9) >» 


چال 4 # م ے_ 
6 ارطه 8 5 کے هرادا جوڑ6 11 ےا ٦‏ خرى رکن معلوم کے 
7 الل ید ہا رانک جو زمعلو م کے جس کا "بز رگن 1+ ۴ڈ ے۔ 
8 اراک ۸.۳ واركا نكا جوز (pn + qn?)‏ سے جہاں م اور تغل میں متو کال فرق علوم کے _ 
9 دوال یت اعد کے ماركا نكا جز 6 + 4:9 + 5 ك نيدت يل »ان کے 18 وي ارکا نكل ہت معلوم کے - 
10 اب۸۳ کے يكل مارکا نک جوڑ يعد واركان کے جوڑ کے بر ارو( +ج) رک نكا جوزمعلوم کے - 
1:. ایک ۸.۳ کے يكل وء اورا رکا نک جوڑ پا رتہب ۵٤ا‏ ارہ ع لؤغابت نے J‏ 


ون لو 225 
0-(و-م)ع +(م مب( و ® 
2 ایک ۸.۴ میں هه اور و ارکان کا جوژول ل مرت :nُ‏ 1۹۵ ےو ولا ةلم ۳ اور ۲۲۳ کو نے 
(27-1(:)2-1) ے۔ 
13 اراک ۸ کے ودارکا نک جوز 5(0 + 7 ےاور 70ر رین 64 ےو "7 هرت علوم ني - 
4. 8 ور26 کے درمیان پا اعرا ره ات وا اک .۸ بو 


b" >‏ 21 
a < TT ۱ 015‏ اور MI‏ ےلم کی تہ علوم نيك - 


16 1 رک ہن داعسا شر فل کے سے میں ال 77 اور *(1- 17) اعرا وی ست 5:9 ہو لن گی 
مت وم 

7 ا کآدی انا قرف واب کر نے میں مکی ط100 روپےدیتا ہے اگمردہ ہر نجنا نی ضط 5 رو مڑھا تا ےلو متيسو يل 
تاق ةحسم 

8 دولگ جا رکش ساق کے انرون زاويو لكا فرق55 ے۔ اکر سیت مون زاويم 120° کا ہو ساق نلعوں 
کی تعداومعلوم حي _ 


5 مر فى نصا عر Progression) (G.P)‏ ئن تدمع 2)) 


تم زو ات ات کر ے ہیں۔ 

(iii) .01,.0001,.000001,.‏ کے 7 7 کت ...,02(2,4,8,16) 
و ا ریخ 
تیب دلگ باستنا >ه- 

( یی ادس يال سے 2= ,2 = - 2,2 - يه 


[- [- [- 4 
نش پھر د کے می ںکہ سح کہ ہت 9 = Qa,‏ اورای‌طر نآ تلف 


ad 3 ہھ‎ 3 4Q 


6 رای 
رواک ہپ کن ادن ایک 
اسن ل نيدت مول ےا ينس باأكل يمد ركان کے سا () ٭ یپ تخل نيدت دے رش طٗ ہاور( ذذ میس 
تيل نيدت 0.01 سال طر حك فو انر ا تكوجبوضيشربإلى فو اترات با ونر ا 
جا اے۔ 
ب سيراك 
ات ور ۰۰ دا ۱ ایک جریا صاع باجا ےاگر برركن فرص رمواور( ل ) ٠‏ ی <1٤‏ ۸ 
CAL‏ 
4 6۱ ا گی ..... ,0 , ar, ar”‏ ا GP‏ 
کی کال ہس رلا ی سے ۔ او ےر( اد( مم ا صاع ريل سا ں درت < 76 > اور 01 5 
سل طرر ا ی نصا رس EON‏ 
زیادہ ہوں ایک مشكل ل ے۔ بر فصول استعال کے سے جم ا کک کشن میں ذكاييل سك جم ان فارمواول مس 
م ررح بل علاما تک اقا لكريل سك- 
4ح با ركان ».يلها تست 1آ ری رن ء+وس رک نکی تخ راو 
تب ہک = مارکا نک جوز 
ک الب ع مركن Pd (General term of a G.P)‏ ر ے ہیں ینس میس پا 
خی رف رركن ف اور سا ہت + سے ال که ارکا نکم - دوسا رگن * اور طشر بک ہے مت _اس لك 
 - ۴‏ »ای طررح تیسرارکن د۵ کو ےر بكرن رحسلل ہوا ے_ اس ے 07 ٣اه‏ = وه اورای‌طررت 
ےک 
م ال اور اورا رکا ولاعت ون - 
بل رن 7 وت دوسرارکن “رن < ۲ < ره » لزن د رود .رن 
0 “كروك 0 ca,‏ ]وال را کرو ع رک ےج 


وارورسی 221 
کی سیب نے 27 (Pattern)‏ ریم ؟ سولبوا لل 0 ہوگا؟ 


ال سك رن یر تا نا 1 0.۲ کا "و رن a aR‏ ےو اکياب_ 

ان سط رخ م .6 لواش طررح یک اسا ے۔ ن,..' وک Ar,‏ وچ a, ar, ar , QF‏ سا 
PI‏ رتب رودہو_ 

فک ` ar”‏ ...+ تم + a+ ar‏ پا ...+ ' ar + ar” + ...+ ar"‏ دی پا لت رسب محددد با ا رود 
جیو ٹیش زا یسلت یکہلا نی ہیں۔ 

32 اکم بن براركا نک جوز رم ۰ 4 to n terms of‏ ۶ )ان GPE‏ کا با کن داور 

يمال بت ے۔بم 0.0 کے پیلد ا رکا نک جوز رک سے طابر ے ہیں سب 


)1(.. S, = a+ar+ کی‎ +...+ ar" 
ن +04 +04 < رک‎ + ...+ a(n terms) = 0 ٣ =1 كس كر‎ 


سس 7 اعم (1) ضر بک مارب يال سے 
rS, = ar + ar” + ar” +...+ ar"‏ ستا 
(2) کہ( 1) ےر ا یقکرے تيبل اکل تاه ( ۳ -1)ے = ”ہہ = ,8( -1) 


( 001-7 5 (1- )و 0 


1-7 1 - 7 
مال 5,25,125,...9 .کی وسو "و رکن لو کرو 
گل يهال 5 = ۵ اور 5 = مو ےس لے 5 = (5)5 = ''(5)5- وه 


۳ 6 جاح )5(5 = ار > ,0 


) 5 


5 


4 2۷ 


هو ۷ 


مثال 10 2,8,32,.,,0(7 گی ورك نم کون سارن 72 ے؟ 


8 رای 
3 ان 13107222 ری بو ن 1 n"‏ رن ٛے۔ 


65536-4۳۱ ۲ 131072 = a, = 20۳۲ 2 اس‎ 

دیاب "4= 4 

ک 9= رم [,8 -< 7-1 اس لے 131072 EGP‏ 9 رع ے۔ 

مثال 1 ايك 0.0 میس تيس اران 24 ار نارگن 192 ے۔_دسواں رك معلو کے _ 


ل يال 4 = “رن = ہو ys:‏ 


2)... a, = ar” - 2 اور‎ 


(2 کو() سس حاصل ہوا ے 2م 2= (1) بیس کت بال اکل موتا سے 6 a=‏ 
اں لے 3072 = (6)2 = ہو 


5 4 2 
شال جک سل ات و +1 ےکرک کک وڈ اور يعد 5 اركا كاجو معام کے _ 


کل ال 1< اور < = 7 ال پا 





3 


1 211 2 
و کا1 8 
4 رو 243 0 ۱ 


۱ 3 3 306 
ال 3 G.P‏ 0 1 اک - 512 و ڈو ۓ کے ے دركار ہیں؟ 


یں[ ۹ 


1 09 _ 
1 ان ےا رکا نک ضرورت ے۔ دیاہواے 3 - 4 , * و9 "اور ےہ 5172 ” 


کول ( 01-7 _ ۹ 


6 1-7 


رع كبلق 229 


1 


لا 7721 3069 
ارت )ج ی قات 
2 

3069 . 1 
302 27 ® 
1 . 3069 3 1 
2" 3072 3072 4 : 
ہر‎ =10 2" -1024 2" (N | 


۱ ۱ 13 ۱ ۱ 
ال 14 .0 کے یجن اکان کڈ ٦‏ ے اورا نکا اکل ضرب 1- ہے۔ارکا نکی يلما ل نہ معلوم کے ۔ 


01 5 
ا ۳ 8 7 کے يل مان اركان ول تب ء 


E 
9. 4 ۱ 0 


50 exer --١ اور‎ 


ميل (2) ےم اصل ہوتاے 1- = ہ اس کا مطلب 1- = 4 ( صرف قزر لت ) 
0ل 1-- a‏ کت يعاد يال سے 





1 13 

ےر سے سے 

r 12 
12r +257 +12 =0 

1 طض ٭ 4 
ا دودر یکی چ کلک نے لاب - ا 3 
: 4 و 3ے 4 3 4 

ال 002 مین ارکان ہیں 0-167 » 4 = کے لے اور ET‏ کر 107 


ال 15 زی لو ات رکا ارکا نکاجوڑمعلوم یج ..,7,77,777,17777 
0.۳ سمح لكل ہم ال لکا۳ 0 سےمواز کر کے نل »ركان كواس طرر لايور 


0 رای 
95 + 7777+ 777 + 7+77 - را 


term]‏ مره ...+ 9999+ 999+ 99+ 9[ د 
terms |‏ ہ....+(1- 10°( +)1- 10°( +)1- 0-0 ]د 3 


+...nterms)= (1+1+1 +...n terms |‏ 10+ 10+10[ = 
7110000 (10- 71000 _ 
9 9 10-1 9 
ال 16 الیک اتسا ن کے دو مال پاپ تل »4 داداء دادىء نا ناء ٹا بی میں 8 پردادہ يردادى» نا نا نایب اوراس طرح 
ےکی داس کے پا داد تخر اد0 1 ہی و كك اس سيبل تیوک معلوم کے _ 
0 يبال 2 = 2۰0 = ۲اور 7-10 ون- 
۲ 1« 
جوڑوال فارمول استعا لكر سل 2 ناد : 
ثم 


مایا لب 6 (1- 202۳7 = ٩‏ 





لظ اس ے يل بول انا ول کی تقراد2046-> 


9.5.3 جوم الى درا ت ( 101٢ Mean) )(G. M1‏ 0760_41 ) ددشت اعرادن اور ط کا جوم ای درمياث 
ab‏ عردے۔اس ے2 اور 8 کا چوک رو رمیا نہ4 ےم ید تب رن اعرار 84۰2 7۳ کے اکا ارارکان ں_ 
يل دواعداد کے د رمیا نوا سو نکی طرف نے جا تا ہے دوشبت اعدرادہ اورم کے درمیان لم حت پا ہیں اعرادڑال کے 
ہیس نا لجا و2 6.٥‏ :ن ہاے۔ 

مان عم بت اعرادم اور ط کے درمیان ,, © ٠...‏ وج 6 ,6 كور اعراو لجاک ط وي © ...و ,8,0,00 اک 


وا لے 7+2(7) رگن »مار يالل سے 


1 
۳ - | )ا‎ b= ar 


مه 


ہی سے 231 
1 2 3 


0ر = ar‏ = رتا 00 ع روك اه 0 ے ۵ ۱ 


01 0 01 


11 


G, = ar" = 00 


0 
ال 7 1 اور 256 کے ورمیاا نع تن اعرا رم ا وا ایك" و- 
ل انگ ,0 ,6,0 1 اور 256 کے درمیان من اعراد جل تب 256 61 ور ,,1:)0 ایک 6.۳ تب 
السك 256-747 جو ±4 = ٣‏ دیاے۔(صر ف نیقی جر لین ) 

4 = < هأ ياه الب ar - 4,0, = ar -16,0,. = a4‏ = 6 
ا ىطررح ‏ 4- = م اعرادژں4-+16ء64- کول اور 256 کے درم ن کہ سک ہیں اک وا رات 0.۶ يبل مول - 
A.M 6‏ اور 1 دران رش( (Relation Between ۸.۰۱۱۷ and GM‏ 


مان ۸ اور دودس ہو ے شت اعراده اور طا کے پار تیب ۸ء ہ۰۱۷ :لا - 


a+b 





0 9 = ۸ اور G = ab‏ 
ال لے مارب يال ے 
ل20 -2+8۔ ول Ag‏ 
2 2 
2 
امل 
27 5 ا ...)1( 
2 
(1) ےکم 6 < ۸ کارشدمال لیا 


مثال 8 الرووشت اعرادج اور کے ۶۴و .1 بالترتييب 10 اور 8 ہیں _اعراشعلوم ني - 





عل ینت 10- ا AM.=‏ 7 


2 اک 


3 = ab - 8 

(2(9101) سے یں ما ل ہوتا سے 
0 < + نو 0 
O: ab = 64‏ 


(3 )د(4 سے اور ما كل تاک 40 - (ط + ») = (ط-- 0) شش رک يبيل حال ہوتا سے 
(a-b)” = 400-256 -4‏ 
١‏ 72 = ۵-۷ ..(5) 
(3)اور(5) اك ل مرک ہیں عا كل ہوتاے 
6- 4,5 -» ىا 4- ,6> و 
اس لے اعراد اور پا لت رض یبن 4 »16 #ل با6 4۰1 بل - 
مق رو 
رک "7 اور 17 اركانمعلوم جع _ 
2 12۳66۳ رگن معلو می جن سک 8 رین 192 او ريسا نت دے۔ 
3 وک 257 8# اور 11۴ ارکان بالترتيبمءواوروش-وواجا دج = ۹ 
4 0۳ ک أ رأن دوس رگ نكا مرح ے اور با رگن 3 ے۔ 0 رگن معلوم کے ر 
IE .5‏ 


2,2:0/2,4,...151287 )( 
1 1 . 1 
9 


0.2 1 


دم 1299 ذ...,3,32,3/3/ 


7ہ ے ول وس 
19683 7 
5 2 2 
6. × ال مت کے نے اعدا - ب 0.7 ہیں یبا 


(0) 


بل يوس ريال صاع ر دکھاۓ گے اعرا د کےا رکا نک جو معلوم کے _ 


.10 


.11 


.12 


.13 


.4 


13 


16 


7ہ 


.8 


r: 


23 


وااو لی 33 
terms‏ 20... ,0.0015 ,0.015 ,0.15 
terns‏ 17 ... , 2137ل آل 
(1- عد ۵ terms (if‏ 7 ... , “و70 , “0 1,-a,‏ 


)1+ عد terms (if x‏ ار xX ,XxX‏ 
11 
(2+3) ر2 ک جج تکاناز ہنا 2- 
[-/ 
١‏ 39 ۱ ۱ 
7 کے ييه اراک م چ ادرا نكاعا ل ترب 1 چ يلسا ل بدت اوراركان معلوم چ - 


GP‏ ...3,3,38 سك کت ارکا نکی رورت ےت کج 120 ہوجا ے؟ 

7 کے بے تن ارکا نکاجوڈ16 ہے اوران سے ا کے کن اعدادکا ج 128 ہے يبلا رن یکسا تست اور 6۳ کے 
چا رک نكا جوز معلوم حنج _ 

ايك دى ہوثی .وش 9 و ,“7 رین 64ے رد معلوم جع ؟ 

ایک م .ی محلو مین جس میں يكل ووا رکا نکاجوڑ 4ن ے اور پا وال رن تیسرے رک نکا جا ركنا - 

الريك < بن کے 4۰۳۰ “10 اور 16 اركان با چا :×۷ اور نو اہک هلهم واورء .0 یس بل - 
ا ت....8,88,888,8888 کے ارك نكا جوزمعلوم جر 


59 1 0 ۱ 
. وا ات 2,4,8,16,32اور 7 128,32,8,2 کے مطابقی ارکا نک علض ربکا جو عوم حت ۔ 


۱ دکھا کرو ارات '”٣ھ..., a, ar, ar”‏ اور أ A,AR,AR,...AR”‏ کے مطا لش ارا كك “ل صرب 


ایک 6.٥‏ دنا تا باورا لک يلسا سرت معلوم نيك _ 


. ایک جو میٹ ال صاع کو بنانے کے لے حا راعرارشعلوم حت مجن شترا رگن يعد رگن سے 9 ز یاوه اور دوسا 


رگن 4۰ رگن ے18زیاددے۔ 
راط کے ثمء ۹ اور ۳ اركاك اریپ اون ہیں ا اہ تک 1- لص 7 تس 
الريك .نك يحل اور ۳ رن پا تیب هاورها ی ادوا عا ل شرب لو ا بت لم 


4 رای 


(ab)"‏ = 2م 
24 نابت ع کہ 0.7 کے بے اركا نکی کے جوز اور (1 + 17) سے ل ےکر (27) کک ارکان سل جوف ی ست 
1 
ہے 
ج0007 


5 السوءحاء اور 0.7 یس میں نو وكا ےک 
(a +b” +c*)(b” +c” +d” - (ab +1.‏ 


OEE Ve nele .6 

27 و ی تمت معلوم ے تا رر جج ےو رہ ایک جریا درمیاندرین کے _ 

28 دواعدادکا جوڑ ا سيت يور ۷ گر جب (3+2/2(:)3-2/2) للست 
ہیں 

29 ار وو بت اعداد سك درمیان ‏ اور © بارتب ۹ اور 11 . © ey‏ و ثارت مھ کہ اعراد 
6-6 )لهس 

0. يك بإ ںکی تعدای ناض جرس ب رن دوک مورد سے۔اگرابنقرائ کی ہزین 30 یی ربا موجود تھے .نو بنا بے 
ص, یر از تون میں نپول کے؟ 

31 0س بيك میس دی سال می سک ہو جا بلك جب ریک 10 فصر شرب سالا سورد یتاے؟ 

32 اکر ایک دود ری مسماوات کے جز رك ۸.3۷1 اور 6.3 ریب 8 اور 5 ہیں نو دووری ماوت علوم نے _ 

97 مکنا 1 00 کے وا رکا کا ور (Sum to n 1 12225101501121 Special Series)‏ 

اب کم ناش سل کے ےہا رکا نکاجوڑ كالال جو یہ ہیں۔ 
O‏ رب .14232304 ( لہ ی اعدادکاجوڑ) 
00 + + توب 22+ 12 ( پیل :1شح اعرا ےم بحو کاجوژ) 
(11) “ورب ...+ 33+ 2+ 1 (يعد بق اعداد کم بکاجوژ) 


یس 206 


م یں ایک ای کک کے لے ہیں۔ 
(00 7+ ...2+3+8 +اے 5 سی ٩‏ ( کشر وراص ) 


S, =1 +2 +3 +... +77 69‏ 
م ا ما تلت ۶ر ے یں 1+ 32-3 = 1(7-)  -‏ 
ایک کے بح ایک۸ کی تمت ....., 1,2,3 ر کے یں تا سے 
1+(30- 301۳ 0°- 1 
1+(302- ”(3)2 = 13- 23 
1+ (3)03- (303 = 33-23 


1+(م)3-کرو)3- n -(n-1)‏ 
دورف فک جو کر نے بل حا كل بوتا > 
n -0° =3 +27 +3 +... 7) -31+2+3+...+ +0‏ 


مرو 7د۔ 2 


)ےم جات بل کم سیت و 


k=1 


اس لے (ر+ ”37+ ہر ا ا , ۔ e‏ 5 





2 
۰ n(n +-1()27 +1) 
6 
٩ =1 +2 + ...+ 7 (تنق يبال‎ 


6 ری 
كم 1+ 4 + 6K‏ + 4 = "۸ - 1(۳+) الت پفورکرتے ہیں۔ 
,2= ر کے ہیں حال ہوتاے۔ 
41+1 + ”)6)1 + (40 = 24-14 
1+ (4)2 + (6)2 + (4)2 = 34-24 
1+ )4)3 + ”)6)3 + (4)3 = 4و - 4 


1 + )2 >( +27 - 6)1 + 40-23 = '(ھ2- ہر) - (1- ہر) 
1+(1-م)4 + “(1ع-م)6 + 1(2-م)4 - ٭(1-ہر)- n"‏ 
1 + برك + 6n‏ + تررك = “ہر - )1+ (n‏ 
دونو ں ط ر فک جو ڑکر نے دحا سل »وتاب _ 
+( ...+ 37+ 22 + 6)1 +( ...+ 3+ 2+ 4= 1- *(1 + م) 


401+ 2+34+ ...+7(+ 7 


۷+ (ل+ مز 62+ 4١ kK‏ - 00 
kK=1 ])-[‏ [-)] 
(1)اور(ذذ) سے چم چا ہی ںکہ 


۰ 7)7-+1()270+[1( ۳ - ٩ - n(n + 1( 
5 6 7۳1 7 


ان تمتو ںکومسماوات(1) یس رسكتت رل حاصل موتا سے 


4١ - "ور‎ +4n + 6n اس اسر‎ 
۳1 


ا - (1+)27 - (1 + 3+ 277 )جر - ور4 + 6n‏ + رد + 4S, = n"‏ 


سی |دے 
+n‏ ٹور + =p"‏ 
=n (n+)‏ 


سے2 ]1+ n” (n+) 0 [n(n‏ - 9 
4 4 
شال 19 .1 +1+19+29 5+1 اک نکاجوڑمعلو مم یئ 


صلی پیم مج ہیں 


ید a,‏ ...+294 + 11+19+ 5 < ره 


WL ۱‏ + ره +...+11+۲19+د کا رد 


تف رق كف بل عاسل ہوتاے 
a,‏ - [إكصطتاعا (1- م )... +10+12+ 6+8]+ 0-5 
[2(×2- )+ 12 1 و _ ا 

مه 7 
1+م3 + ثم = (4 +م)(1-م) +5 - 


اس 2 7+ 3۸+ 2 = 3+10+ a 2P (k‏ > درو 
1 اس 


_ n(n +1)(2n +1) 3n(n +1) n(n+1)(n +5) 
۳ 6 1 3 


ال20 ا کی ےہا رکا نکاجوڑمعلوم یی ےج ی n"‏ رکن(3 (n+‏ سج 
3 دیاہواے - a, = n(n+3) =n‏ 
اس ےہا رکا نکا جوش ال طررادي ايا > 
k‏ 30+ 0م 5 2 < ,رد 
k=1 ]<[ 1۲-1‏ 


_ n(n +1)(2n +1) 5 3707 +1) n(n+1)(n +5) 
5 6 2 « 3 


8 رای 
9.4 
زی یسل یکا ج وڈ مارکا نکش 1 سب کک می معلوم کے 








1 ...+45 +34 23+ 172 2 ...+3x<x4+3x<x4x<5لIx2x<x3+2x‏ 
لق رد13 52+ 1 <3 4 ...+ ! 1 ۱ پل 
4 2×3 1*2 
5 20 ...+ 77+ 67+ ”5 6 +9144 +611 +3<8 


7 اجک 2+ 14) +220 + 17( + 1 


ذيل میں دی 5(3 درا رما نکاجوڑمعلوم یمجن کے و کن دسي كك ہیں 


n(n+1)(n+4) .8‏ و ,"2+ n”‏ 
(2n-1).0‏ 
رق ا بن 
شال21 الريك دم سے ۰۳ 4 ور کان نوش مول یھی ےک (۴-9) ,(9-7) , 
(5 -") کی وش مول گے_ 


یں 


)1(.. a, =a+(p-1)d 
(2)... a, = a+(q-1)d 
(3)... a, = a+(r-1)d 
(4)... به‎ =a+(s-1)d 


دیا وا ےکہ م ولو + اور و8 CP‏ ول - 


1ك ۔ وھ a, aqa‏ 
اس لے (why)‏ :ےم د کے د ل د خی وم 


مر ٥‏ م4 و06 d,‏ 


ز كل 288 


a, _ 4. _ 6 4+ _ 5ح‎ 


CE وس‎ 2 (why % بیط‎ 





اس ے(5)ا(6) ہے 


. 8 / 3 77 - 0,0-7 307 - 5 261۳8 0۳ 
7-0 ٣۶ 








5 م2 1 1 1 
مثال 22 ار , ,0 .6 يبل ہول اور 2ج -- ۲ ے نی ہو لو ایت کچ کے ,نز د .۸ بال ہیں۔ 


1 1 


1 
رت ان نل :| - تك (] - نم ب 
k*,  - Rc SK‏ دي ..(1) 
ككل a,‏ 6.۴ کی بان لیے 


0-67 26 
(1)اور(2) کا اتا لک نے كيل حال ہوتاے 


2 +ع ح ڑ2 Which gives‏ يفم ۰۷م 
ال سعد ر اور 2 ۸.۴ ول - 
مال 23 اک6 ط۰ اورم ملف تق اعراد ہیں کے 

-2(ab + bc+cd) p+ (b” +c” +d”) > 0‏ "و ( + * + (a‏ 
وما بت کت کہ 0> (ءہ ادر 6.۴ بل ول - 


دیاہواے 


(1)... (a +b” + كمرك‎ -2(ab+bc+cd) (ثل + + *) +م‎ > 0 


ين .1.3.8 


و02 + 20 - (cp‏ +( + ون 26 - ثم *) + ( 8 + م208 - رر ) = 


(ap -b) + (bp 0( ررم)+‎ (۳ <0 <a 


0 رای 
سیون نیقی اعداد کے مر !حو ں کا جوڑ خی رف رت ای لے( 1) اد (2) سے مار يال سے 
0= ۳( -60) + ۶(م - (bp‏ + (ط - (ap‏ 


۱ 0= وحص ,0 -ے - و ,0 < - وره 


e 


© d 
- - << وياب م‎ 
0 6 فلات‎ 
- ال‌طر»»« »اور 6.۳ يال إل‎ 


تچ | © 


شال 24 ا ۳ من ہں اورماووں 0= 2+۲ + px‏ اور 0= dx” +2ex+ f‏ ¥ 
def 0‏ 
یال جزررۓملودکھا يك سوه . ہ ہیں ہیں۔ 
5 7 0 7 1 
کل مساوات 0 = ۲+ 24x‏ + تيزم کے جرا ر الطرردبت گے / 
و« - 2q + 4q”‏ 
بت ٭ ب( 


2 
ہ مه 0- 0 - 
۶ ول" ۲ میں ساس ے۲ ال نجل ور ۳ ۲ من ھی 


f =0‏ +20 + “يك کاچزرے( کول؟) 
2 
سل نم + ]26+ پر 
1 1 
dq - 20+ fp” =0 ۱‏ 
(1) کو 0 سے م کے ہاور ۳۲ = 47 کااستما لكر نے یلحاس متا > 
آم PD ۲ °“ Pp q‏ پ 
۸ 


انك 9 


2 


5 


- | ۵ 


- J .مل‎ 


© | کک 


.2 


.13 


.14 


میس اس 2411 
س او 
وکا ےک ایک.۸ کے ارکان "۸ + ) اور = 171) کاجوژ و11 رشن سے د وکنا ے_ 
الريك ط. .د ےن ا رکا نک ج24 ےاورا نکیا حا کل ترب 440 ےو اع الوم یی _ 
ان A. PE‏ ْ2 اتیب ,8ء و5 اور و8 ے نو ھا ےک (,8- ,3)8 = ٩,‏ 
0 ور400 کےورمیان ان تام اعداوکا جوڑمعلوم کے ج 7ے موس ہیں۔ 
001 تکآ نے وانےا نک اعدادکاجوڑمعلوم يو 2 یا5 ےمم ہوتے ہیں ۔ 
ان سب ای دو ہنی اعرادك جوڑمعلوم يفيل 4 - مر نے پر بيش 1 تا 
اکر م شن (()2(۴) مر =( e+‏ م e N‏ مر ,عد میس ہی تكست كرتا ےک 3 - (1)/ اور 
0- 77/0 تج کی قمعلاو سے 


xX=1 


ایک 6.۳ کب رک نكا جر 5 31ےک يبا ركك او ریسا نيدت با یب 5 اور 2 E‏ 
کل ارکان علوم کے _ 
اب کا پل مان 1 سے تمسر اود پا دين ركنا #90 -ظ. 6 کل يلسا ںاہ علوم کے _ 


. .کن ارکا نک 56 ے۔ اگ رم ان ارکان سے 81 و اتا سکیٹ نیس ہیں ایک حاف 


تصاعر اتا >_اعرا ضعلوم حي _ 


. ا .ی يبل ارکا نکی ترا وجنت ہے۔اگرتمام ارکا نك جوز طا جک يآ نے دانے ارکان کے جو ڑکا ا گنا ےلو 


ا کی سا لأست علوم يع 
ایک7۶. ۸ کے يكل چا رارك نک ج ڈ 56 ہے بعد کے ما رارک نک جوز 112 ے۔ اکاک يبلاركن 11 ےو ارکا نکی 
تخا ضعلوم یي _ 


2 أن دمع 0 + +2 „ 
ار (0 عع ) = = سس ,نو وكا ےک ۷0ء" او رك 6.۲ بل ں_ 
أن دم یں -ط 6-0 5 ۳ 


ان ایک 1.0 يبل (دارکا نكا جوزو ے٠٥‏ ال ضرب ے اورح1 ««اركان کے جو ڑکا الٹا ےا ابت ےک 
۳ < "1 








2 رای 
5 ابلط سك "اط > 017 اور ۳۳ ارکان پا رتپ ہءطء ادر 66.۳ بل ہیں ودک ےکہ 
0= 6( -0) + 0( - )+ ۔ب(ء- (q‏ 


م 1١‏ 1 1[ 1 1[ 1 5 
رو ار( + اه | أ | ایک دش ہی کیک مده ديلل 


0 C 
۳ب می ہیں۔‎ (c" +d") <(b" +c") < (a" +7 ( ٹیس می سن ابت ےک‎ AP الرواقه‎ 3 
1:۰۰» کے جر میں٠ جال‎ 2 -12x+q =0 م +ر3- 2 کے جر اور جا ذل اور بء4‎ =0 ۷ .18 
) + ایک:6 نات ہیں خابت عل 17:15= (م - ): (م‎ 


9 دوش ت اعداذه اور ط کے ۸.1 اور 6.۱۸ نبت ۸:ے۔ رکا کہ 
(mî 7)‏ :| تور a:b = (m+ Vm‏ 
2 ی 1 1 
0 اگ رط 6ء JS A.P‏ ہیں e d«ctb‏ لاد جک ٠‏ .یس ہیں ۔خابیت یک ۷0 G.P‏ 


0 
س ہیں۔ 
21 زيل سل یکا جوم ماركا نموم 
(0) ...+ 5+55+555 (00 +6664 + 66.+ 0. 


دز سل emS‏ +... + 8 × 6 + 6 ×4+4 >2 2076 رک معلوم سے 

وو علق ...+3+7+13+21+31 سے مارکا نک جز موم سے 

4 اكر هرق اعدادکاجوڑان کے مر كا جوز اورلعبكا جوز تریب ,8ء :5 اور د ہے نو دکھا ےک 
( 5,0+89- 997 


۲ ٣7۴و‎ TINE 
زی کی کے ہرارکا نکاجوڑمعلو  یچ . تج وت جج وت‎ .25 
1 1+3 1+3+5 





1x27” + 235 + ...+ ۔ ہر »ام‎ 1(4 _ 3+5 
1 x2+27 x3+...+ n x(n +1) 3n+1 





6 دکھا کہ 


7 ایکا نایک میم 12000 رد ہے ں يهنا ال ونت و ہ6000 رو ے دسي کو تار ہو جا تا اور بان رن 500 


28 


0 


.30 


.31 


.32 


ورد رس ن4م 
رو ےکی سالا ضط رسای م ول م 12% شر سالماضسوددیتاے۔ با كسا کو ريل رتكا رذا؟ 
شمش ول ارک اکور 22000 میں خر بر ہے۔ ہ4000 رو بے لق ديا ہے اور با 2 د1000 رو ےک سالا نرق اور 
4 تشر سالا نہ سے جگی مو لم سودد تساه اح اکور رم کاب 
ایک انسان اس جا ر دوستو ں کوخ عتا ہے وہ ان میس ہرآیک کب E O‏ 
اور یت کیرک رتا ےک بیس ای‌طررت آ کے ارچ ارم می مان لیس لسلس لكل ونا سح اور ہر خ این يبل 50 
ب للع ہیس نوخ ونابت غ ج معلوم کے جب دک 8 وال یٹ خط و کا لوس ٹکیا امیا ہو۔ 
الآ دشک میس 10,000 رو ےش كرتا سل +59 شرب الا تہ ے ووم غر وتا ے15 سال بعد اسے لے 
وال کک را اورسا تج ی ے20 ال سک یرم ےکی - 
ایک عضع تکار یباتک ایی شی نکی تست جوا 15625 روس می ق سے برسال اک ہت 20% مم 
موجالى ہے سال بعدائ ی تہ معلوم کے ۔ 
0 عزوو رای کا مکو پر ولول تيكل _ذ ل Dn.‏ کے 4 ھردوردوسرے دن کال د ہے کے4 اور 
تردن کال ديه گے او رای رح آ ےکی کا م مک نے میں 8 ون اورزیادہ گے کل دنو ںکی تخرارشعلوم 
یجن میس کا نت ہوا۔ 


(Summéery) غلاصے‎ 


¢ وات سے بارا مطلب ے ایک عددکا اتنام ایک اتب شلک اصول تت ساتھ ہی جن ات کی 


ریف ال طرر یا نکرتے ہی كييك تفاعل س سک عطاق اعا دک کیک چاو تحت سیٹ اس 
طر کا 3...۸ :2 1ا .ایک تو اتر ں می ا رکا نکی تح را ویر وو موی سے ودر ودنا ہلا ے۔ ایک آوانز 
1 محر ود ہلا فی ےار پیر وونل و 


٭ ان سے ۹۰ كول لوار ےء تب اظہار کر والا توص ارك كسا جات سے 


مج وي + 4 کک بان د 


ی ایک سا ی تصاعر (arithmetic progression)‏ اي لوار سل 2 I‏ ال سس ات 6 


4 رای 


„constant‏ ل ۲ بل شو ل فرق بااما عا مطور يرام AP‏ يل اركا نک وت ظا مر ے 


Ey‏ و نی n"‏ رن عام ركن اس طرح دیا جاتا 
0+0+١ 2 ۸ ٦ ۳‏ 


۸ يكذ ارکا نكا يموع 2 ال‌طرر دیاجاتاے۔ 


= ]20+ (n-1)4]= (a+ 


+ 
۰ ٤پ‏ پھ84+" کا حا دمیان۸ء سد باجاتا ہے۔ا لكامطلب اام هل لد 
ات و انز ای چ ومان تصاعد 6.۲ ہلا ے۔اگراس کے کت ا سے نع 
ا تیوه سل اج اضر بخ ر ککہلاجا ہے ما طور يرم ۳ کے یط را نكو سح اوراس 
ھل نہ او ےا ہے ہیں نام اه Hk‏ ۲ = ,4 دی( ککھا) جانا ے۔6.P‏ 


کے يل ددارکا نک جوز( و ) 
لل هد( کی جح دے_۔ 
sS 1-7 7-1‏ 
٭٭ کن ی دوشت اعدادہ اورا کا ومیل ممیان هل ےد اا ےا کک مطلبقؤاتار ويه ۵.۲ 
20 2 


4 


2 208 کے ورای (Historical Note)‏ 
اس بات کے نموت ے ول نہ ہے یلوس (كصة 001 0[1اد2)ء ييه 4000 سال سے تاب او روم را تواتر 
ا A.D) Beh)‏ 510) کے مطالق يكل کے یزان 9 ) کشت :کراب او رج میٹ ل 
ارات جات تے۔ تروستای ریا یر ول یں ےآ رہھٹ (۵ )476A۸.5() A۷2512)‏ سب كد سس رست 
U‏ اعراد کم تول او ركتبول بو کے فا هواس مورک مم أري ھا (Aryabhatiyam)‏ 
دسيه ہیں اور 499۸.0 کے ار جب ری بلا گیا ال نے حا ی توا جو رن 9 ۶" 
ارکا نک موه تلو مر نے کے بھی فارمولہ دیا تھا رور ہندوستزا لی ریات دانوں برک تھا جج 09+۰7 593) 


سل 245 


(..۸ ۳او ہ(3+[۸۸۷۸۸۷) (850۸..0) اور گا aN‏ مہ 185 1114-1) گی مم بعول او رلخول 
کے وع بو رکیا تھا۔ ایک دوسری خاس مكل انز سکی ریاض میں بت اہم استعال سے فیوناسی لوار 
ا 0 نے خر رری رال لوارژه سپ ای (Leonardo Fibonacci)‏ 
(.1170-12504) سن ايجادكيا تھا 17 سل صدى سک دوج یری خاش میں دی اوراس با تکی 
گواہ .۸ 1 بلك ريلورق DS a Gregory)‏ 
(Connecti‏ ا کیا تھا۔ ری ایور یک اول سق سے تر تی کیو سے مس ل ذر نات اور 
یک نو نکی ماک 


ھت ۰ 


